LYCEE MEDITERRANEEN

KHOLLE DE MATHEMATIQUES (MPSI 2)

SEMAINE 39 : Mercredi 25 Septembre 2024
Heure: 12h13h

INTERROGATEUR :A.HASNI

Soit f: E — F une application . Comparer f(AnB) et f(A) N f(B)

€

: : PE) — 2([F) P [F) — P(B)
Soit f :E — E On définit @ : tW¥:

e
A— f(A) B— f71(B)
Montrer que :

1. f estinjective & ® est injective < V¥ est surjective.

2. f estsurjective < @ est surjective < W est injective.
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Soit f: E — F une application .
1. Caractériser de l'injectivité par f~1(f(A))
2. Montrer que : f bijective < YA€ 2 (E) ; f(A) = f(A).

-

Soit E un ensemble non vide et f : 2(E) — R" telle que :

V(A,B) € Z(E)>,ANB =2 = f(AUB) = f(A) + f(B)

1. Montrer que V(A,B) € 2(E)?>, f(AUB)= f(A)+ f(B)— f(ANB);
2. Montrer que V(A,B)€ Z(E)>, AcB = f(A) < f(B).
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Soit f:E — E. Pour neN*, onnote f" = fo fo...o f, et f = idg.
(L —

n fois
SoitAcEetB= ] f"(A).

neN

1. Montrer que f(B) cB.
2. Montrer que B est la plus petite partie de E stable par f et contenant A.

@

Démontrer que : VA,B,Ce Z(E), AA(BAC)=(AAB)AC.

Soit f : E — F une application, et G un troisieme ensemble ayant au moins deux
éléments. On construit deux nouvelles applications :

G G F E
f:{ 8 g etf*:{ © &
¢ —fop @ —@of
Montrer que :

1. f estinjective & f estinjective & f* est surjective.

2. f estsurjetive < f est surjective & f* est injective.




